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Satz 2.1.4
(Bernoullische Ungleichung) Es sei (K,+,-) ein angeordneter Korper und
n eine natirliche Zahl. Dann gilt fir jedes x € K mit 14z > 0 die Ungleichung

(L+z)*>1+n-2.
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Lemma 2.1.3
Es sei (K, +,-) ein angeordneter Korper. Dann gelten, fiir beliebige a,b,c € K :

1.a>0 <= —a<(

24> a-b>0 < -b>-a

3. Fallsa >0 und b >0, dann sinda+b>0unda-b>0
Fallsa > b und ¢ > d, dann ista+c>b+d

Fallsa >b>0undec>d >0, dannista-c>b-d

Fallsa <bunde <0, dannista-c>b-¢

NS -

Falls a # 0, dann ist a*> > 0. Insbesondere ist 1 > 0
Die Gleichung z* + 1 = 0 hat keine Losung in K

a>0 = a'>0

L >

10. Fallsa > b > 0, dann ist b™! > a™!

Abgesehen von den Ungleichungen in 7., 8., 9. und 10, halten die anderen auch mit
o
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Definition 2.1.4

Es sei S C X eine nicht leere Menge, und < eine Ordnung auf X. Ein Element
s € X (wenn existiert) heit Supremum von S, geschrieben s = sup S, falls es

das kleinste der oberen Schranken ist, d.h., falls

(i) y < s fiir alle y € S (s ist eine obere Schranke):;

(ii) Falls s’ < s, dann ist s’ keine obere Schranke (s ist das kleinste der oberen

Schranken).

Mit anderen Worten: Fiir alle s’ < s, es existiert y € S, mit s’ < y (s’ ist

keine obere Schranke).

Ganz analog, ein Infimum von S, geschrieben s = inf S, ist (wenn existiert)

die groBite untere Schranke von S.
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Definition 2.1.5 « Es sei X eine nichtleere Menge mit Ordnung <. Dann
ist die Ordnung ordnungsvollstindig, falls jede nichtleere nach oben
beschrankte Teilmenge ein Supremum hat. Diese Eigenschaft wird als
Supremumseigenschaft bekannt.

o Ein angeordneter Korper (K, +, -, <) heifit ordnungsvollstindig, falls
die Ordnung < ordnungsvollstandig ist.
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Satz 2.1.9
Es gibt einen ordnungsvollstandigen angeordneten Korper, der bis auf Isomor-
phismen eindeutig bestimmt ist.
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