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Satz 6.1.6
(Wurzelkriterium) Es sei Y a, eine Reihe mit nicht-negativen Gliedern a.,.
Falls ein q ezistiert, sodass 0 < q < 1 und eine ng existiert, sodass

Va, < q fir alle n > ng,

dann ist die Reihe Y a, konvergent. Falls {/a, > 1 fiir unendliche viele Indizes
n, dann divergiert Y a, gegen unendlich. ~_
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Korollar 6.1.7
Es sei Y a, eine Reihe mit nicht-negativen Gliedern a,. Nehmen wir an, dass
der Grenzwert

w0 ¥0n

existiert und gleich | ist. Dann wenn | < 1, konvergiert die Reihe ) a,; wenn
l > 1 dann divergiert die Reihe 3" a, gegen unendlich.
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Satz 6.1.8
(Quotientenkriterium) Es sei Y a, eine Reihe mit positiven Gliedern a,,.
Falls ein q existiert, sodass 0 < q < 1 und eine nq ezistiert, sodass

an+ 1
an

< gq fir allen > ny,

dann ist die Reihe Y a, konvergent. Falls fir eine ng € N, a,.1 > a, fir alle
n > ng ist, dann divergiert Y a,, gegen unendlich.
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Korollar 6.1.9
Es sei Y a, eine Reihe mit positiven Gliedern a,. Nehmen wir an, dass der

Grenzwert

i 22t
n—+oo  q,
existiert und gleich | ist. Dann wenn | < 1, konvergiert die Reihe ) a,; wenn
[ > 1 dann divergiert die Reihe Y a, gegen unendlich.
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Satz 6.1.10
(Cauchysches Verdichtungskriterium) Es sei (a,),en €ine monoton fal-
lende Folge mit nicht-negativen Folgengliedern, also

002 A1 2 o Z Oy = et 2 U

Dann ist },cyan konvergent genau dann, wenn 3,y 2"az konvergent ist.
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Definition 6.2.1 T
Eine reellwertige oder komplexwertige Reihe }, .y a, heifit absolut konver-
gent, falls die Reihe der Absolutbetrige }",cn |an| konvergent ist.
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Satz 6.2.1
FEine Reihe Y, cn a,, die absolut konvergent ist, ist selbst konvergent.
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Satz 6.2.3
(Leibniz Kriterium) Es sei ), cn(—1)"a, eine alternierende reellwertige Reihe,
wobei a,, > 0 fiir alle n € N. Nehmen wir an, dass

(i) die Folge (a,).en monoton fallend ist
(i) lim_an =0.
Dann WRez’he S en(=1)"a,.
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Definition 6.3.1
Es sei Y a, eine Reihe. Wir sagen, dass ) b,, eine Umordnung der Reihe }" a,,

ist, wenn eine bijektive Abbildung o: N — N existiert, sodass
"

_>bj = a,(;) fir alle j € N.
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Satz 6.3.2

(Satz von Riemann—Dini) Es sei " a,, eine reelle Reihe, die konvergent — aber
nicht absolut konvergent — ist. Dann gegeben eine beliebige (!) reelle Zahl s, gibt
€5 eine ijmordnung, die gegen s konvergiert. Es gibt dazu Umordnungen, die
gegen +oo divergieren und Umordnungen, die nicht konvergent sind.
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Satz 6.3.3
Es sei Y a, eine reellwertige Reihe, die absolut konvergent ist. Dann ist jede
Umordnung absolut konvergent, und konvergiert gegen dieselbe Summe von Y a,,.




