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Satz 2.4.5
Es sei X eine Menge. Dann ist | X| < |P(X)|, wobei P(X) die Potenzmenge
von X ist.

Ubung 2.4.2
Beweisen Sie Satz Diese Ubung ist schwer und kommt mit Hinweisen:

(i) Falls X endlich ist, was ist |P(X)|? Konnen Sie vielleicht Induktion benutzen,
um zu beweisen, dass | X| < |P(X)|?

(ii) Nehmen wir an, dass X unendlich und nichtleer ist. Dann finden Sie eine
injektive Abbildung von X nach P(X) um zu beweisen, dass | X| < |P(X)|
(siche Definition|1.3.2).

(iii) Sie miissen nun beweisen, dass |X| # |P(X)|. Durch Widerspruch: nehmen
Sie an, dass es eine bijektive Abbildung f: X — P(X) gibt. Es sei Y die
Teilmenge {z € X |z ¢ f(z)}.

(a) Beweisen Sie, dass Y nichtleer ist (bemerken Sie, dass § € P(X)...);

(b) Da f surjektiv ist, und Y € P(X), es sollte z, € X geben, sodass f(zo) =
Y. Aber dann....?
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